Mat. tanar Utmutatasok 77-82 ASZ3, 2020 6sz

7.

78.

79.

80.

81.
82.

Vegyiink egy 5-dimenzios vektorteret, pl. R?-6t. Az els6 5 fiiggetlen vektort vélasz-
szuk meg a lehets legegyszertiibben, hatodiknak pedig sok vektor jo lesz.

Ha a vektorok darabszama nem egyenl a tér dimenzidjaval, akkor biztosan nem alkot-
nak bézist, ha egyenld vele, akkor elég a fliggetlenséget ellendrizni (vagy a generator-
rendszerséget, de altalaban egyszeriibb az elgbbit).

Az el6z6 feladat utmutatasat kiegészitve: ha a vektorok szama kisebb a dimenziénal,
akkor biztosan nem alkotnak generatorrendszert, ha nagyobb, akkor pedig nem lehet-
nek fiiggetlenek.

A dimenzi6 egy tetszéleges bazis elemszama. Ha egyszertien latszik egy béazis, akkor
megszamoljuk az elemeit. Ha nem latunk kapasbol bazist, akkor irjuk le a vektortér
elemeit valahany paraméterrel (testbeli elemmel), pl. T"-ben ezek az n darab ko-
ordinata értékei. Heurisztikusan, a dimenzi6é ezeknek a paramétereknek a szama.
Ezt a kovetkezGképpen pontosithatjuk. Konstrualunk egy bazist az alabbi ,recept”
szerint. Ha jol adtuk meg a vektorteret jellemz& paramétereket, akkor az i-edik
béaziselemnek vehetjiik azt a vektort, amelyben az i-edik paraméter értéke 1, a tobbi
paraméteré 0. Utana ellendrizniink kell, hogy tényleg bazist kaptunk, azaz minden
vektor egyértelmiien irhato fel az igy konstrualt vektorok linearis kombinaciojaként.
Ha jol csinaltuk, akkor itt a linearis kombinacié egyiitthatéinak pontosan az adott
vektorhoz tartozo paraméterértékeket kell kapnunk.

Lasd a 78-79. feladatokhoz adott itmutatast.

(b) Minden nem nulla vektor general egy 1-dimenzios alteret, de ugyanazt azt az
alteret tobb vektor is generalja. — (c) Barmely két fliggetlen vektor generél egy
2-dimenzios alteret, de ugyanazt azt az alteret sok ilyen vektorpar is generalja.



