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7. fa.: Bontsuk szorzattd a? + b2-et, és hasznaljuk fel, hogy a 31 Gauss-prim. —
20. fa.: Hogyan latszik egy Gauss-egész norméjabol, hogy oszthatoé 1+ i-vel? — 22. fa.:
Hasznaljuk a Gauss-primek listajat. — 25. fa: A szamok kanonikus alakjabol hogyan
hatarozhaté meg az Inko-juk?

Hogyan néz ki egy oszt6 kanonikus alakja? Ne feledkezziink meg az egységszeresekrol!
Valasz: 756.

Erdemes el6szor kiemelni a valos és képzetes rész Inko-jat és azt felbontani. A meg-
maradt résznél a norma adja meg, hany felbonthatatlan szerepel a felbontésban és azok-
nak mennyi a norméja. Egy ilyen norma esetén két Gauss-prim jon szoba, az egyiket ki
kell probalni, hogy valéban osztja-e a szamot; ha nem, akkor a masik lesz a megfelelé
Gauss-prim tényez6. Az igy kapott tényezsk szorzata az eredeti szam egységszerese, nem
feltétleniil egyenlé magaval a szammal.

A tagok sorrendjének cseréje és a szamok elGjele miatt altalaban hany megoldés lesz
lényegében ugyanaz a megoldas? Milyen ritka speciélis esetek jelentenek ezaldl kivételt?

Felejtsiink el mindent a megoldhatésag és megoldisszam képletérdsl, az most nem segit.
Rajzoljuk le inkabb a Gauss-egészek racsat a sikon és gondoljuk meg, mi rqy +ro+...4+17,
jelentése, majd vezessiik le, hogy ez a szam jol kozelithets egy szép sikidom teriiletével.

Elég az oszthatosagot a 60 primhatvany tényezdire igazolni. (Miért?) Mutassuk meg,
hogy mindegyik primhatvany tényez$ osztoja valamelyik oldalhossznak (t6bb is lehet
osztoja ugyanannak). Ehhez hasznalhatjuk akar az eredeti egyenletet, akar az Osszes
megoldas haromparaméteres elGallitasat.

Itt is mikddik akar az eredeti egyenlet, akar a megoldasok paraméteres elGallitédsa. Két
ilyen haromszog van.

Szorzatta bontva, a két tényezd az n egy osztoparja. Milyen osztoparok esetén kapunk
egész megoldast? Ha a megolddsszamnal a négyzetre emelt szamok elGjele is szamit,
akkor az osztopéarok sorrendjét és a negativ osztokat is figyelembe kell venni.

Vezessiink be két ismeretlent és irjuk fel a feltételt diofantikus egyenletként (ez tobbféle
modon is térténhet). Az egyenletet hozzuk olyan alakra, amikor egy, az ismeretleneket is
tartalmazo szorzat egy konkrét egész szaimmal egyenld, ezért a tényezdk annak a szamnak
az osztoi. Az igy adodo egyenletrendszereket mar kényelmesen meg tudjuk oldani. Masik
lehetGség: Lehet az égett és nem égett szeletek kozotti kozvetlen parositassal is dolgozni.

Egy megoldas rogton latszik. Egyébként vezessiik vissza a kérdést arra az esetre, amikor
a harom ismeretlen relativ prim, és mutassuk meg, hogy egy alkalmas modulus szerinti
maradékokat nézve ellentmondésra jutunk.

Els6 (kicsit favago) modszer: Irjuk fel, hogy az esetleges egyenléségek milyen egyenleteket
jelentenek, és mutassuk meg, hogy ezeknek nincs egész megoldasa. Mésodik modszer:
EgyenlGség esetén legfeljebb mekkora primosztoi lehetnek ennek a hat szamnak? Mutas-
suk meg, hogy ez lehetetlen. Harmadik modszer: Egyenldség esetén mit tudunk a hat
szam szorzatarol? Ez a modszer mikodik 106 szam esetén is.



