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40. A Gauss-egészeknél látottakhoz hasonlóan kell eljárni.
41. (a) Az összeadásra, ellentettképzésre és szorzásra zártságot, valamint az egységelemet

kell ellenőrizni, a többi tulajdonság abból következik, hogy a racionális számok testet
alkotnak. — (b) Nagyon sok egység van és kevés (nem egységszeres) felbonthatatlan. —
(d) Használjuk fel ügyesen ezeknek az állításoknak az egész számoknál ismert verzióját.

42. Mindhárom esetben vezessük vissza a kérdést arra, hogy ha egy gyűrűben érvényes a
számelmélet alaptétele és egy szorzat tényezői relatív prímek, akkor a szorzat csak úgy
lehet k-adik hatvány, ha mindkét tényező egy k-adik hatvány egységszerese.

43. Az segít leginkább, hogy egy ideálban bármely elemmel együtt annak minden többszöröse
is benne van.

44. Vizsgáljuk meg néhány kis m-re (pl. m = 10-ig), mi a helyzet, majd lássuk be az így
adódó sejtést.

45. Nem nehéz megtippelni a válaszokat. A hamisra jól ismert gyűrűkben már találunk
ellenpéldát, az igaz bizonyításához gondoljuk meg IJ és I ∩ J kapcsolatát.

46. Lásd a 43. feladat útmutatását.
47. (a) Hogyan látszik egy polinomról, hogy előáll a jelzett alakban? — (b) Miért nem

fordulhat elő egy euklideszi gyűrűben az (a)-beli helyzet?


